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Resumo

Este artigo se insere nos estudos comparativos do sistema escolar francés e brasileiro, desenvolvidos no
projeto: LEMatIS - Ensino de Matematica e Desigualdades Escolares. Aqui, buscamos analisar as
praxeologias sobre o calculo do nimero desconhecido em livros didaticos (LD) da Franga (no CM1) e do
Brasil (no 4° ano do ensino fundamental) envolvendo as operagdes de adigdo e de subtragdo. A pesquisa ¢
baseada na Teoria Antropolégica do Didatico. Foram analisados os LD (do aluno e do professor) de duas
colegdes, uma de cada pais. Dentre os resultados, destacamos o calculo do niimero desconhecido sob a
forma « a -? =c », como a tarefa de maior frequéncia nos LD analisados. Ademais, a forte presenca dos
ostensivos algébricos no LD francés e aritméticos no LD brasileiro. Revelando uma énfase sobre o célculo
mental no LD do Brasil, dentre as técnicas para resolver as tarefas do tipo T - Calcular o nimero
desconhecido em uma igualdade sob a forma « a +/-? =c » ou «? +/- b =c ». Sendo as técnicas ancoradas
nas propriedades das operagdes inversas e da igualdade, mais exploradas no LD francés.

Palavras-chave: Teoria antropologica do didatico. Calculo do nimero desconhecido. Livros didaticos da
Franga e do Brasil. Anos iniciais do ensino fundamental.
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No presente artigo, nosso olhar ¢ voltado para as adaptacdes dos autores de livros
didaticos (LD) as exigéncias da insercao da algebra nos programas escolares dos anos
iniciais do Brasil e da Franga. No cenario brasileiro, essa inser¢ao (do 1° ao 5° ano do
ensino fundamental) ocorreu em 2018, com a Base Nacional Comum Curricular (BNCC).
Na Franga, a dlgebra comegou a ser incorporada, no ano de 2025, apenas no programa do
3° ciclo (Cours Moyen 1 - CM1; Cours Moyen 2 - CM2 e 6eme année).

No decorrer deste artigo, buscamos refinar as diferengas e semelhangas entre os
programas escolares da Franca e do Brasil sobre o ensino de algebra nos anos iniciais.
Apresentamos o quadro tedrico ¢ metodologico adotado para a pesquisa: a Teoria
Antropologica do Didatico (Chevallard, 1999). E na sequéncia, apresentamos os
resultados e consideracdes frente ao objetivo de analisar as praxeologias sobre o célculo
do numero desconhecido em livros didaticos da Franca (no CM1) e do Brasil (no 4° ano

do ensino fundamental), envolvendo as operacdes de adi¢do e de subtragdo.
2 Orientacoes curriculares sobre a algebra nos anos iniciais na Franca e no Brasil

No cenério brasileiro, conforme a BNCC (Brasil, 2018), o pensamento algébrico
¢ essencial para utilizar modelos matematicos na compreensao, representagdo e analise
de relagdes quantitativas de grandezas e, também, de situagdes e estruturas matematicas,
fazendo uso de letras e outros simbolos. Segundo le Ministére de I’Education Nationale
(France, 2025), a partir do 3° ciclo (4° ao 6° ano), a introdu¢do do pensamento algébrico
marca uma mudanca de paradigma: trata-se de raciocinar sobre nimeros desconhecidos,
que serdo representados no 4° ciclo (7° ao 9° ano) por letras.

E a partir do 3° ano do ensino fundamental (EF), que na unidade tematica
“algebra”, aparece na BNCC, o estudo das “relagdes entre a adicdo e a subtracdo, e entre
amultiplicagdo e a divisdo”, correlato a habilidade EFO3MA11: “Compreender o conceito
de igualdade para escrever diferentes adi¢cdes ou subtracdes de dois nimeros naturais que
resultem na mesma soma ou diferenga” (Brasil, 2018, p.287).

Ja, no programa francés, até o 3° ano (Cour Elémentaire 2 - CE2), os problemas
matematicos sdo essencialmente de natureza aritmética, envolvendo numeros ou
grandezas (France, 2025). Contudo, compreende-se que nos raciocinios que o aluno
mobiliza para resolvé-los, ele progride do conhecido para o desconhecido.

Assim, no 3° ano, podemos evidenciar no programa francés, no dominio dos

“Numeros”, no escopo do calculo mental e dos fatos numéricos, a indicagao que: O aluno

2

3 Coloquio de Livros Didaticos de Matematica
Universidade Federal de Pernambuco - Recife

A \nais do 3°CLDM 2 a 4 de setembro de 2026




3° Coloquio de Livros Didaticos de Matematica

sabe completar igualdades a trous (em lacunas), com adi¢do e subtragdao ou multiplicagao
e divisdo, por exemplo, do tipo: 4+ ... =12;5+3=...; 10=7+ ...; ou, do tipo: 2 x ...
=12;2x16=...;2x...=70. Além disso, o aluno demonstra compreensao sobre as
operagdes inversas. Por exemplo: 7 X 13 =91, logo 91 +7=13 e 91 + 13 = 7. No Brasil,
também podemos encontrar estes elementos, nas habilidades: EFO3MAO03 — “Construir e
utilizar os fatos basicos da adi¢do e da multiplicagdao para o céalculo mental ou escrito”
(Brasil, 2018, p. 287) e EF02MAO0S5 — “Construir os fatos basicos da adi¢do e da subtragao
e utiliza-los no calculo mental ou escrito” (Brasil, 2018, p. 283).

Diante disso, apresentamos no Quadro 1, uma comparacao do que € previsto para
os estudos de algebra no 4° ano, ou seja, na entrada da algebra no programa francés em

relacdo ao previsto pela BNCC, no Brasil. Com destaque para os objetos de

conhecimentos (OC) e suas respectivas habilidades no curriculo brasileiro e objetivos de

aprendizagem (OA) e exemplos de sucesso propostos no curriculo francés.

Quadro 1 — Algebra no 4° ano nos curriculos do Brasil e da Franga

BRASIL - 4° ano

FRANCE - 4° ano (CM1)

oC Habilidade OA Exemplos de sucesso
Relagdes [...] O aluno sabe encontrar mentalmente o nimero que
entre adigdo falta em uma igualdade como as seguintes:
e subtracdo e Encontrar o 347=20+...;5760— ... =5360;
entre niimero que 4000-...=3999;2x137x5=137x%x ...
multiplicagd | EF0O4MA13 falta em uma 24 x5=_.%x10;144+7=142+ ...;142-14= ... - 17.
o e divisdo igualdade Por escrito, o aluno sabe encontrar o nimero que falta em
a trous. uma igualdade a frous como: 748 + ... = 1200;
24 x5=20%x5+...x5;28—-18=...:5.
Propriedades | EF04MA14 Determinar o | O aluno compreende que niimeros desconhecidos podem
da igualdade valor de um ser representados por simbolos ou por letras. O aluno sabe
nimero resolver problemas onde os niimeros sdo representados
desconhecido | por simbolos ou letras, tais como:
utilizando um » Dispomos de lapis todos idénticos. Temos o seguinte
simbolo ou resultado: Qual ¢ a massa de um lapis?
uma letrapara | , =0y
EF04MA15 representa-lo. A
» Maxime colocou trés tesouras idénticas em um prato
de sua balanga e obteve o equilibrio adicionando
diferentes pesos, como indicado no esquema abaixo. Qual
¢ a massa de uma tesoura?
» Rose escolheu um niimero anotado como N e efetuou
o seguinte calculo: 3 x (2 + N). Ela encontrou 27. Qual é
o nimero N que ela escolheu?

Fonte : Brasil (2018) e Ministere de I’Education Nationale (France, 2025).

Sobre o OA francés “encontrar o nimero que falta em uma igualdade a frous”

(Quadro 1), percebemos uma correlacao com a habilidade EFO4MA13: “Reconhecer, por
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meio de investigagdes, utilizando a calculadora quando necessario, as relagdes inversas
entre as operacdes de adicao e de subtragdao e de multiplicagao e de divisao para aplica-
las na resolugdo de problemas” (Brasil,2018, p.291). Contudo, no programa franceés,
orienta-se que: A fim de favorecer a aprendizagem soélida das habilidades de célculo
(mental ou escrito), os alunos do 3° ciclo ndo dispdem do uso de calculadoras pessoais.
Embora o professor possa disponibiliza-las quando julgar relevante o seu uso, seja para
realizar uma tarefa especifica ou atender as necessidades de certos alunos (France, 2025).

J& sobre as habilidades EF04MA14: “Reconhecer e mostrar, por meio de
exemplos, que a relagdo de igualdade existente entre dois termos permanece quando se
adiciona ou se subtrai um mesmo nimero a cada um desses termos” (Brasil, 2018, p. 291)
e EF04MA15: “Determinar o numero desconhecido que torna verdadeira uma igualdade
que envolve as operagdes fundamentais com numeros naturais”(ibidem), podemos
constatar no programa francés, orientagdes sobre a exploragdo das nog¢des de equivaléncia
e de igualdade para o cdlculo do niimero desconhecido, por exemplo, em situacdes
representadas com a balanga de dois pratos (Quadro 1).

Conforme o Ministére de 1'Education Nationale (France, 2025), a passagem
progressiva da aritmética para a algebra necessita de tempo ¢ de uma abordagem
adaptada. Para acompanhar essa transi¢cdo, o programa do 3° ciclo introduz alguns
modelos pré-algébricos (esquemas de barras, balancas, padrdes evolutivos). Essas
ferramentas permitem manipular nimeros desconhecidos representados por simbolos ou
por palavras, facilitando o acesso a esse novo modo de raciocinio.

Em termos de progressividade dos estudos do 4° ano, no Brasil, o 5° ano ¢ aquele
que finaliza os anos iniciais do EF. Na Franca, esse ano escolar ¢ agregado ao 6° ano no
3° ciclo, o que suscita de certa forma, um aspecto de continuidade dos estudos
precedentes.

A proposito disso, no Quadro 2, expomos o que € proposto para o 5° ano nos dois
paises, sobre os conteudos algébricos, particularmente, em tela, neste artigo.

Quadro 2 — Algebra no 5° ano nos curriculos do Brasil e da Franga

BRASIL - 5° ano FRANCE - CM2
oC Habilidade OA Exemplos de sucesso
Propriedades | EFOSMA10 Encontrar | Em casos simples, o aluno sabe encontrar mentalmente
da igualdade 0 nimero o numero que falta em uma igualdade, por exemplo, a
e nogao de que falta partir de igualdades como as seguintes: 347 =20+ ... ;
equivaléncia em uma 5760—...=5360;...—1=3999;2x%x 137 x5=137
X...324x5=...x10;24x5=20%x5+...x5;144
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igualdade | +237=...+239 ;142 — 54 = ... — 57. O aluno sabe
a trous encontrar o numero que falta em uma igualdade a trou
como (2 x ...) — 5 =23 utilizando seus conhecimentos
em calculo e as propriedades das operacdes. Os
membros das igualdades propostas contém, no maximo,
duas operagdes, como 8 + (2 x ...) =11 ou 18 = 10 +

(...:5).
Propriedades | EFOSMA11 Resolver O aluno compreende que numeros desconhecidos
da igualdade problemas | podem ser representados por letras ou por simbolos. O
e nogdo de algébricos | aluno sabe resolver problemas onde os nimeros sdo
equivaléncia representados por simbolos.

Por exemplo: Dispomos de tesouras todas idénticas e de
lapis todos idénticos. Dispomos dos seguintes
resultados obtidos de duas pesagens:

. 180g [ aiog

A A

Qual é a massa de uma tesoura? Qual ¢ a massa de um
lapis?
Fonte : Brasil (2018) e Ministere de ['’Education Nationale (France, 2025).

No Brasil, as habilidades previstas para o 5° ano: EFOSMA10 — “Concluir, por
meio de investigacdes, que a relacdo de igualdade existente entre dois membros
permanece ao adicionar, subtrair, multiplicar ou dividir cada um desses membros por um
mesmo numero, para construir a nog¢do de equivaléncia” (Brasil, 2018, p.295) e
“EFO5SMAT11: Resolver e elaborar problemas cuja conversdo em sentenga matematica seja
uma igualdade com uma operacdo em que um dos termos ¢ desconhecido” (ibidem),
refor¢am as habilidades do 4° ano EF04MA14 e EFO4MA 15 que convergem com os OA
do programa francés (CM2). Contudo, o calculo mental ¢ recomendado na Franca para a
tarefa de “encontrar o niumero que falta em uma igualdade a frous”, além de outras
estratégias de célculo. A elaboracdo de problemas ¢ prescrita apenas no Brasil. Ou seja,
na Franca, as orientagcdes versam apenas sobre a resolucdo de problemas algébricos.

Diante do exposto, pontuamos que desde a implementagdo da BNCC, os LD dos
anos iniciais, no Brasil, t€ém apresentado OC da algebra. Na Franga, isso ainda estd em
processo de adaptacdo (ao programa de 2025 que estabeleceu o ensino de dlgebra a partir
do CM1 - 4° ano). De forma que, particularmente, interessamo-nos em investigar como
os LD estdo abordando o célculo do nimero desconhecido na Franga (no CM1) e no Brasil
(no 4° ano do EF), com base em uma analise de suas praxeologias, no quadro da Teoria

Antropolodgica do Didatico (TAD), que passamos a expor a seguir.
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3 A TAD e os modelos praxeolégicos de referéncia sobre o calculo do nimero

desconhecido em LD dos anos iniciais

A TAD (Chevallard, 1999) constitui um referencial tedrico-metodoldgico voltado
a compreensdo das praticas institucionais relacionadas ao ensino e a aprendizagem. Seu
principio fundamental ¢ que toda atividade humana pode ser descrita em termos de
praxeologias. No caso da matematica, uma praxeologia organiza-se em quatro
componentes: tarefas (T), técnicas (t), tecnologia (0) e teoria (®). Os tipos de tarefas
correspondem a classes de problemas reconhecidas como pertencentes a uma mesma
familia; as técnicas - aos procedimentos utilizados para resolvé-los; a tecnologia - ao
discurso que explica e justifica essas técnicas; e a teoria reune principios e propriedades
que fundamentam as tecnologias.

No ambito da TAD, o LD ¢ entendido como um importante objeto de investigagao
didatica, pois materializa escolhas curriculares, organiza percursos de estudo e explicita
formas legitimadas de abordagem dos saberes escolares. Assim, sua analise possibilita
identificar quais praxeologias sdo propostas aos estudantes, quais técnicas sdo
privilegiadas e quais justificativas tecnologicas lhes dao sustentagao.

No bojo da TAD, um modelo praxeologico de referéncia (MPR) (Bosch; Gascon,
2005), apresenta-se como uma unidade de andlise do saber, por via da decomposi¢do de
uma praxeologia global em estudo (no nosso caso, a Algebra) em um numero de
praxeologias regionais. Por sua vez, cada uma dessas, desdobra-se em praxeologias
locais, que por fim se desdobram em praxeologias pontuais.

Diante disso, o delineamento do nosso MPR, como unidade de analise dos LD da
Franca e do Brasil, foi baseado nos modelos j& desenvolvidos por Kaspary (2020) e
Marechal (2010) sobre a analise de praxeologias relacionadas ao calculo do numero
desconhecido em LD dos anos iniciais. Estes MPR levam em conta tipos de tarefas que
remetem a resolugdo de problemas do campo aditivo (Vergnaud, 1990) possiveis de serem
modelizaveis e aquelas ja sob a forma "a +/-b=c" ou “a+/- ?=c” ou “? +/- b =c”. No
presente trabalho, ndés nos concentramos sobre essas ultimas, ou seja, nas tarefas
envolvendo o calculo do numero/valor desconhecido/ calcul a trou (com lacunas).

No MPR de Kaspary (2020), o calculo do numero desconhecido foi analisado a
partir da tarefa: “T *-: Encontrar o valor desconhecido em uma situagdo modalizavel por

ou dada sob a forma "a +/- b=c", onde a, b e ¢ sdo nimeros inteiros positivos”.
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Essa andlise ocorreu por meio de 5 varidveis (V) didaticas: V1 - Ostensivos: Via
- linguagem natural; V1b - pictografica; Vic - linguagem aritmética e V1d - linguagem
algébrica. V2 - A ideia da situacio: V2.1 - Uso de contexto (sim ou ndo); V2.2 - natureza
do contexto (matematico ou extramatematico); V2.3 - a estrutura aditiva (composi¢ao,
transformagao ou comparacao) e V2.4 - a operagao da situacao (adi¢ao ou subtrag¢ao). V3
- A informacao desconhecida: V'3a - Operagao direta: “a +/- b =?” e V3b - Operagao
com lacunas (a trou): “a +/-7 = ¢” ou “? +/- b = ¢”. V4: Os 2 nimeros conhecidos da
tarefa - V’4.] - Tamanho dos nimeros (2 pequenos; 1 grande e 1 pequeno, 2 grandes);
V4.2 - Existéncia de multiplos de 10 (nenhum multiplo de 10; somente 1 multiplo de 10;
os dois sd@o multiplos de 10); V4.3 - A ordem de grandeza dos nlimeros (mesma ordem
ou ordens diferentes); V4.4 : O tamanho da diferenga (grande ou pequena). V5: A
existéncia de operacdo com reserva - J'5.a - com reserva ou V3.b - sem reserva.

As técnicas consideradas, por Kaspary (2020), para a resolugdo da T*- sdo
organizadas em trés categorias: Calculo mental; operacdes inversas e relagdes de
equivaléncia. No Quadro 3, expomos como Kaspary (2020) chama a atengdo para as
técnicas que permitem resolver uma tarefa sob a forma especifica “a +? = c¢”. Por
exemplo: 8 +? =12. E, como essas, distinguem-se por seu carater aritmético (t1 e t2) ou

algébrico (t3), pela manipulagdo dos seus ostensivos em jogo.

Quadro 3 - Trés aplicagdes de técnicas para resolver a tarefa « 8 +? =12 »

t1 t2 t3
8 +?=12 8+7=12 8 +?=12
Procuramos o complemento Aplicamos a operacao 7=12-8
8,9, 10, 11, 12 inversa ) =4
4 12-8=4

Fonte: Kaspary (2020, p. 172).

A proposito das técnicas em torno da tarefa de encontrar o valor desconhecido em
uma situagdo modelizével por ou dada sob a forma de « a +/-? =c¢ » ou «? +/-b=c », no
Quadro 4, sdao apresentadas configuragdes quanto ao uso das operacdes inversas.

Quadro 4 - Técnicas algébricas para o calculo a trou com operagdes inversas

at+?=c ?2+b=c ?-b=c a-?=c
at? =c ?7+b=c ?7-b=c¢ a-7=c a-7=c¢
7=c-a ?7=c-b ? =c+b -?7=c-a a=c+?
7=b 7=a ?7 =a ! ct?=a
7=a-c

b

Fonte: Kaspary (2020, p. 172).
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J4

Podemos observar no Quadro 4, que a tarefa sob a forma "a -? = c¢" ¢
particularmente mais complexa do que os outros tipos, sendo importante levar em conta,
os aspectos tecnologicos das propriedades do conjunto dos nimeros naturais e das
operagdes aritméticas. Ademais, em relagdo aos tipos de tarefas modelizaveis por ou sob
a forma « a +/-? =c » ou «? +/- b =c », compreende-se a possibilidade do uso das técnicas
algébricas justificadas pelas tecnologias das propriedades das igualdades e das operacdes
inversas. Por exemplo, no Quadro 5, ¢ possivel também observar a complexidade de

resposta para o tipo de tarefa sob a forma "a -? =c".

Quadro 5 - Técnicas algébricas para o calculo a trous envolvendo as propriedades da igualdade

at?=c ?+b=c ?-b=c a-?=c¢
at?=c ?7+b=c ?7-b=c a-7=c¢ a-7=c¢
at?-a=c-a ?7+b-b=c-b ?7-b+b=c+b a-?7-c=c-c a-C-2=c-c
(a-a)+?=c-a 7=c¢ ?7=c+b ! (a-¢)-7=0
?7=c-a (a-¢)=0+?
?7=(a-c)

Fonte: autoria propria.

Marechal (2010) trata as tarefas de “operacdo direta” (Kaspary, 2020) como: T:
Fazer uma subtracdo (a - b =?) ou T: Fazer uma adi¢ao (a + b =?). No MPR de Marechal
(2010) a tarefa “T" - Encontrar o termo que falta em uma adigdo a trou” é composta por
2 subtipos de tarefas: Encontrar o 1° termo em uma adi¢do a trou (? + b = c¢) e encontrar
0 2° termo em uma adicao a trou (a +? = c). O que ocorre de modo semelhante na T ~ -
Encontrar o termo que falta em uma subtragdo a trou. Outros tipos de tarefas explorados
neste MPR dizem respeito a: Encontrar uma decomposi¢do aditiva (? + ? = ¢) e encontrar
uma decomposi¢do com subtragdo (? - ? =c).

Além disso, Marechal (2010), sinaliza dois niveis complexos de tarefas: I. Somas
e subtracoes complexas de nivel 1 - que exigem a consideragdo de uma operagao
reciproca (a +? = ¢, com a subtragdo “? =c—a/? +b=c", com a subtragdo como reciproca
“?=c—-b/?-b=c", com aadi¢gdo como reciproca “? =c + b”); II. Subtra¢ao complexa
de nivel 2 - que requer ndo apenas a consideragdo de uma operacao reciproca, mas
também o célculo do oposto para se obter a solucao, ou duas inversdes de operacdes (a -
?7=c—-?7=c-a—?7=a-c).

Em particular, para a analise dos LD francés e brasileiro, retemos as tarefas do
tipo T - Calcular o nimero desconhecido em uma igualdade sob a forma « a +/-? =c» ou

«? +/- b= ¢ », a partir dos seguintes procedimentos metodologicos.
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Os procedimentos metodolégicos para a analise dos livros didaticos

Tendo em vista o objetivo de analisar as praxeologias sobre o calculo do nimero
desconhecido em LD da Franca (no CM1) e do Brasil (4° ano), envolvendo as operacgdes
de adicdo e de subtracdo, inicialmente procedemos a escolha das cole¢des: “La Méthode
de Singapour” (Kritter, 2025) e “Da escola para o mundo” (Pessota, 2021).

A escolha da colegdo “La Méthode de Singapour” (Kritter, 2025) ocorreu em
virtude de esta ser a tnica que identificamos, até o presente momento, adaptada ao novo
programa francés. No caso do Brasil, o LD da colec¢do “Da escola para o mundo” (Pessota,
2021), ¢ aquele adotado em uma escola publica, cuja analise sobre o seu uso estd em
curso, no projeto "Lematis”.

A colegdo “La Méthode de Singapour” - CM1 foi analisada a partir dos LD do
aluno (fichier 2 e cahier d’exercices 2) e do guia pedagogico. A analise do LD, do 4° ano
do EF, da colegdo “Da escola para o mundo” ocorreu a partir do manual do professor.

Nos LD franceses (fichier 2 - CM1 e cahier d’exercices 2 - CM1) o estudo da
Algebra ¢ proposto, especificamente, na unidade 12, com uma secio especial ao calculo
do numero desconhecido (denominada “Egalités & trous”). De forma que nos
concentramos nos exercicios apenas dessa se¢ao.

Diferentemente, na analise do LD brasileiro, buscamos identificar todos os
exercicios com a indicacdo pelo autor da cole¢do “Da escola para o mundo” (Pessota,
2021), das habilidades da BNCC relativas a algebra: EFO4MA15 e EFO4MA14.

No processo de producao e analise dos dados, selecionamos na se¢do de exercicios
e de curso (Quadro 6) todos os subtipos de tarefas: T - Calcular o nimero desconhecido
em uma igualdade sob a forma « a +/-? =c » ou «? +/- b =c », a luz dos MPR (Marechal,
2010; Kaspary, 2020).

Quadro 6 - Os tipos de tarefas para analise dos LD

T1 - Calcular o nimero desconhecido em uma
adicdo na forma«a+?=c»ou«?+b=c»

T2 - Calcular o nimero desconhecido em uma
subtracido na forma «a-?=c»ou«?-b=c»

Ty - Calcular o nimero desconhecido em uma
adigdo sob a forma « a +? =c ».

T, - Calcular o numero desconhecido em uma
subtragdo sob a forma « a -? =c ».

Ty, . Calcular o niimero desconhecido em uma
adigdo sob a forma «? + b =c ».

T,2 . Calcular o numero desconhecido em uma
subtragdo sob a forma «? - b =c¢ ».

Fonte: Autoria propria.
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Apos a identificacdo das tarefas T1 e T2 (Quadro 6), realizamos a leitura do guia
pedagogico (LD francés) e do manual do professor (LD brasileiro) a fim de identificarmos
as técnicas e tecnologias apresentadas pelos autores para a resolucdo dessas tarefas. Ao
final da andlise, comparamos os resultados obtidos, quanto a praxeologias matematicas

mais ou menos recorrentes nos LD de cada pais.
Analise e discussido dos LD francés e brasileiro

No LD do aluno (fichier 2 /CMI1 - La Méthode de Singapour) € exposto na
introdugdo sobre “Egalités a trous” que o nimero desconhecido pode ser representado
por: um ponto de interrogagdo; um simbolo (A1), uma letra (como x...) e sdo
apresentados dois exemplos, revelando-nos indicios sobre as técnicas a serem utilizadas
nas respostas dos alunos as tarefas (na sessdo de exercicios seguinte).

No Quadro 7, apresentamos o exemplo proposto no LD francés concernente a

tarefa: Ty 1 - Calcular o numero desconhecido em uma adigao sob a forma « a +? =c¢ ».

Quadro 7 - Exemplo com adigdo no LD do aluno (fichier 2 /CM1)

Exemplo Tarefa Técnica (t)
Cherchons le nombre inconnu dans une égalité a trous. Tl - Calcular o | t: Operaqﬁo inversa
Exemple 1:348 =30 + A .

# numero

é i desconhecido  em | “? //\ indica a diferenca entre

uma adi¢do sob a | 348 e 30”.
On peut dessiner un schéma en barres. forma «a 49 = cy» 1
? ' : 30 | A
M
o 348 =30+ A\ =348 - 30

? est I'écart entre 348 et 30, c'est la différence entre 348 et 30. =
A=348-30 A 318 . .
A=318 O aluno ¢ convidado a verificar
Vérification : 30 + 318 = 348
On cherche la valeur de A pour que 348 = 30 + A. que 348 = 30 + 3 1 8 .
A=318.

Fonte : LD “La Méthode de Singapour” (Kritter, 2025, p.109) - Fichier 2 - CM1.
O segundo exemplo, abaixo, envolve a tarefa T,; . Calcular o nimero
desconhecido em uma subtracdo sob a forma « a -? =c ». Podemos perceber que a técnica
apresentada para responder essa tarefa, baseia-se no calculo mental, diferentemente, da

tarefa do primeiro exemplo (Quadro 7).
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Quadro 8 - Exemplo com subtragdo no LD do aluno (fichier 2 /CM1)

=300
Vérification: 3 870 - 300 = 3 570

Exemplo Tarefa Técnica
Exemple 2 : Complétons cette égalité : 3870 -0 =3 570. . . 4
Dessinons un schéma en barres : T%I Calcular o | t: Calcglo .mental..
@ 3570 [T Trwes -t Clencaletan numero “O |:| indica a diferenga entre
e téte .
3570 desconhecido  em | 3870 ¢ 3570”.
0=3870-3570 5 uma subtracdo sob a | O aluno é convidado a calcular

forma «a-? =c».
3870 -

“de cabega™:

3570.

Fonte : LD “La Méthode de Singapour” (Kritter, 2025, p.109) - Fichier 2 - CM1.

No guia pedagégico - “La Méthode de Singapour”, afirma-se que o objetivo da

secdo “Egalités a trous” ¢ levar o aluno a utilizar simbolos ou letras para representar

nimeros desconhecidos e completar igualdades a trous (com lacunas). Além dos

exemplos (Quadro 7 e 8), sugere-se que o professor proponha situagdes “simples” e

“faceis” de encontrar o

namero desconhecido: 5 + x

9 ou & -x

6. Explorando

oralmente: Procure o nimero que devemos juntar a 5 para obter 9 e que devemos tirar de

8 para obter 6, finalizando pela verifica¢do da igualdade (5 +4 =9 o0u 8 -2 =06). Isto &,

o aluno deve compreender que as quantidades a direita e a esquerda do sinal de igual tem

valores iguais. E sugere-se que o professor ajude a desenhar os modelos em barras.

Especificamente, sobre o uso das barras, recomenda-se que se estabeleca uma

relagdo com problemas ja estudados pelos alunos do tipo parte-todo, nos quais se procura

descobrir a quantidade desconhecida, sendo essa representada por “?”, “A”, “x ou outros

simbolos. No Quadro 9, expomos 2 tarefas do tipo T2.; - Calcular o nimero desconhecido

em uma subtracdo sob a forma « a -? = c » e 2 tarefas do tipo Ti.1 - Calcular o nimero

desconhecido em uma adi¢ao sob a forma « a +? = ¢ », do cahier d’exercices do aluno.

Quadro 9 - Exemplos de tarefas Ti.1e T2

Utilise ou compléte les modéles en barres.
a) 3000-7=2100

@ Trouve le nombre manquant dans les égalités a trous.

® Calcule la valeur de A dans les égalités suivantes.
2) 2500+ A=2950

Tu peux utiliser
des modéles
en barres.

[ 27100

3000
2= -C
7=

b) 640 + 7 = 8OO

-

6002-A=5001

640

[

T @ —)
T —

Fonte : LD “La Méthode de Singapour” (Kritter, 2025, p.106) - cahier d’exercices 2 - CM1.

Também no guia pedagogico da coleg¢do “La Méthode de Singapour”, sugere-se

que o professor evoque a balanca de dois pratos, a fim de explorar a nog¢ao de equilibrio
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preservada quando retiramos “a mesma coisa de cada lado”. No Quadro 10, temos um
exemplo relacionado a T - Calcular o nimero desconhecido em uma adigao sob a forma

«?+ b =c», que remete a técnica baseada nos principios da igualdade.

Quadro 10 - Exemplo de tarefa T;, - LD francés

Exemplo Orientacdo do guia pedagégico

5 Le nombre inconnu.

e e ore. Ele joute 5 et elle rowve 41, Aquel mombre at-etie | Apresente o exercicio 5 chamado “jogo do magico”.

pensé ? On représente le nombre par ce symbole : &%),

Vot a batance an duilra aui repésert a situatin. Acompanhe os alunos no inicio da resolu¢do, mostrando a
= = ~ 17 . .
‘{@) ® («) relagdo com a balanca em equilibrio (...). Diga aos alunos que
]=@» —— T

todas essas igualdades, com a letra x (ou com outro simbolo)
que representa um numero desconhecido que devemos

b) Trouve te nombre inconnu, () | calcular, chama-se equagdes.

Escreva esta palavra no quadro. Diga, “hoje comegamos a

resolver equagdes!”

) Si on appelle x le nombre inconnu, quelle égalité traduit cet équilibre 7

Fonte : LD “La Méthode de Singapour” (Kritter, 2025, p.241) - Guide Pédagogique - CM1.

No que diz respeito ao LD brasileiro, da colegdo “Da escola para o mundo”, ¢
dito, no manual do professor que essa caracteriza--se pela exploragdo dos contetidos de
modo intercalado entre as unidades tematicas da BNCC: Numeros, Algebra, Geometria,
[...]. Deste modo, identificamos em uma sec¢ao dedicada ao calculo mental (Figura 1), as
habilidades de Algebra (EF04MA 14 ¢ EFO4MA15) correlacionadas aquelas de Numeros
(EF0O4MAO03 e EF04MAOS5). De forma que as consideramos como tarefas do tipo T2.1 -

Calcular o numero desconhecido em uma subtragdo sob a forma « a -? =c ».

Figura 1 - Exemplo de tarefas do LD brasileiro - calculo mental

EM FOCO |
Habilidades _

Numeros: EFO4MAO3, EFO4MAOS.

Algebra: EFO4MA14, EFOAMA1S. CALCU Lo M ENTAL

Orientagdes didaticas

de cada item e complete as senter

-

Fonte: LD “Da escola para o mundo” - 4° ano (Pessota, 2021, p. 134).

No manual do professor do LD brasileiro, afirma-se que no capitulo 2,
“Igualdades, multiplicagdes e figuras”, trabalha-se o pensamento algébrico concernente
as habilidades EF04MA14 e EF04MAI1S. Apenas neste capitulo identificamos, a
recomendacao do uso da balanga, como introdugdo a uma série de 3 exercicios com

adicoes e subtracdes (apenas na forma “a +/-b =?”"). Por exemplo, sobre o item ¢ do 2°
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exercicio (Quadro 11), o autor do LD comenta: Espera-se que os estudantes concluam
que a diferenca continuara a ser de 5 anos (Pessota, 2021).

Quadro 11 - Exemplo de exercicios com habilidades EFO4MA14 e EF0O4MA15

2. Ménica, Pedro e Lucas sio primos e, curiosamente, fazem aniversdrio no mesmo
dia e no mesmo més. Ménica tem 14 anos e Pedro tem 9 anos.

Igualdades

1. A balanga representada esta em equilibrio a) Qual ¢ a diferenca de idade entre Moénica e Pedro?
Considere os objetos em cada prato e 8

-
marque um X nas afirmagoes verdadeiras.

b) Daqui a 4 anos, que idade Ménica tera? E Pedro?
Se retirar 100 g de cada prato, a

balanga continua em equilibrio. Ménica terd 18 anos e Pedro terd 13 anos

® ¢) A diferenca de idade emve eles tera mudddo? Por queJ Convevse com os

colegas e o professor. N exemplo de justif > nas Orientages
d\dau(as i

O Se colocar 50 g em cada prato, a balanga continua em equilibrio. d) Complete o esquema com os nameros que faltam,

-.@
CJ-@

Fonte: LD “Da escola para o mundo” - 4° ano (Pessota, 2021, p. 134).

D Se retirar 100 g do prato da direita, a balanga continua em equilibrio.

Sugere-se ainda que o professor, trabalhe oralmente outras situagdes iguais a essas
(Quadro 11), depois, escreva as adi¢des correspondentes, na forma de esquemas para que
os estudantes compreendam que, quando se adiciona um valor a uma das parcelas de uma
adi¢do, esse mesmo valor serd acrescido ao resultado (Pessota, 2021).

Por exemplo, no manual do professor, afirma-se que a atividade 2 (Quadro 12)

avalia a determinagdo do nimero desconhecido em uma igualdade.

Quadro 12 - Exemplo de exercicios com habilidades EFO4MA14 ¢ EF0O4MA15

Manual do professor Exercicio

Atividade 2 : Para resolver os itens a ¢ b, os
estudantes devem fazer subtracdes e adi¢des z [14:,”:[?.4[.::;1>;Llr”;u5 P‘:'JI‘M”' i‘:;"'l‘['_”"’*"‘""’“ 3, Complete
simples usando estratégias pessoais. Para )

resolver os itens ¢ e d, os estudantes podem
descobrir o numero que, tirando-se 14,
resulta em 13 e concluir que Paulo também
precisa ganhar 5 carrinhos para que a diferenca
se mantenha. Ou, entdo, eles podem perceber

Paulo Vitar

aeo
-

- )
- ()

que, para que a difereng:a entre as a) Quantos carrinhos Paulo tem a mais do que Vitor? |

quantidades Seja mantida, Paulo deve ganhar a b) Viter ganhou § carrinhos. Com quantes ele ficou? 14 carint

mesma quantidade de carrinhos que Vitor ©) Paulo também ganhou alguns carrinhos e continuou tendo mais carrinhos do
ganhou. Caso eles tenham diﬁculdade, que Vitor, de modo que a diferenga entre as quantidades continuou a mesma.
incentive-os a completar o esquema com todas [ =~ (oo gnod

as informagdes ja obtidas nas respostas aos itens

anteriores.

Fonte: LD “Da escola para o mundo” - 4° ano (Pessota, 2021, p. 98, grifo nosso).
Especialmente, no item ¢ (Quadro 12), inferimos uma T2 . Calcular o niimero
desconhecido em uma adi¢do sob a forma «? + b=c» (? - 14 =13) e uma T».; - Calcular
o numero desconhecido em uma subtragdo sob a forma « a -? = ¢ » (22 +? = 27), com

apelo as técnicas de calculo mental e implicitamente de operacao inversa.
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Conforme o autor da cole¢dao “Da escola para o mundo”, ao longo dos volumes,
sao introduzidas propostas de atividades que envolvem a observacao e a analise de
relagcdes numéricas e de operagdes e suas propriedades, que possibilita a construgdo de
uma solucdo estratégica (por exemplo, em atividades que envolvam o uso do sinal de
igualdade para explorar a nog¢do de equivaléncia, ¢ ndo apenas como indicador de um
resultado) (Pessota, 2021).

Ademais, identificamos um Unico exercicio, relacionado a habilidade EFO4MA15
(Figura 2), que consideramos como uma tarefa - T1.;1 - Calcular o nimero desconhecido
em uma adi¢do sob a forma « a +? = ¢ », com uso da técnica - calculo mental. Sendo este,
de certa forma diferente dos demais exercicios do LD brasileiro (quadros 11 e 12) quanto
aos ostensivos centrados na linguagem natural e aritmética.

Figura 2 - Exemplo de tarefa T;; - LD do Brasil

2. Leticia tinha 16 canetas coloridas e ganhou mais algumas da tia dela. No total,
ela ficou com 23 canetas. Margque um X na igualdade que descreve o proble-
ma e complete-a com o ndmero que estd faltando.

(Jis+23= ()+ =16 [x])1e+ =13
Fonte: LD “Da escola para o mundo” (Pessota, 2021).

A titulo de sintese, expomos no Quadro 13, os resultados sobre o quantitativo dos
tipos de tarefas das duas coleg¢des. Ressaltando que para resolvé-las, no LD francés,
destacam-se as técnicas justificadas pelas tecnologias das operacdes inversas, de calculo
mental e das propriedades de equivaléncia. Enquanto, no LD do Brasil, prevalecem as

técnicas relacionadas ao calculo mental.

Quadro 13 - Panorama dos tipos de tarefas nos LD dos dois paises

Subtipos de tarefas LDBR | LD FR
T1.1 - Calcular o nimero desconhecido em uma adi¢do sob a forma « a +? = ¢ ». 1 6
T2 - Calcular o nimero desconhecido em uma adi¢do sob a forma «? +b =c¢ ». 1 2
T,.; - Calcular o numero desconhecido em uma subtragdo sob a forma « a -? =c ». 9 5
T, . Calcular o nimero desconhecido em uma subtrag@o sob a forma «? - b =c ». 0 0

Fonte: Autoria propria.

Outro aspecto de destaque, diz respeito aos diferentes ostensivos presentes nas
tarefas dos LD dos dois paises. Pelo exposto, a auséncia da representagdo do numero
desconhecido, convencionalmente, por ostensivos algébricos ou pictograficos (Kaspary,
2020) no LD brasileiro, ¢ um aspecto que nos chamou a atencdo. Tendo em vista, que

isso € bastante explorado no LD francés.
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Consideracoes finais

Neste artigo, expomos um recorte do MPR sobre o céalculo do nimero
desconhecido em construgdo no ambito do projeto LEMatIS, como unidade de anélise
dos LD do Brasil e da Franga. Grosso modo, os resultados parciais deste trabalho nos
apontam que ainda temos muito a descobrir e compreender sobre como sdo abordadas as
relagdes entre aritmética e algebra, nos LD e, como isso impacta o ensino do célculo do
termo desconhecido nos anos iniciais. Assim, como continuidade deste trabalho
pretendemos analisar outros LD nos dois paises a fim de ampliar o escopo das

praxeologias matematicas sobre este objeto de estudo.
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