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Resumo

O Teorema da Categoria de Baire e o Principio da Limita¢do Uniforme (Banach—Steinhaus) sao
resultados centrais da Analise Funcional, ambos dependentes da completude topologica. Compre-
ender a relagao estrutural entre esses teoremas é essencial para a andlise de operadores lineares
continuos em espagos de Banach. Este trabalho tem como objetivo demonstrar o Teorema de Baire
e analisar seu papel na passagem de hipoteses pontuais para conclusoes uniformes no Teorema de
Banach—Steinhaus, consolidando a base conceitual necesséria ao estudo da continuidade uniforme
em espagos de Banach. A pesquisa seguiu abordagem qualitativa, explicativa e bibliografica, com
revisdo sisteméatica de obras classicas (Lima, 2015, 2023; Botelho, Pellegrino & Teixeira, 2025),
participagao em seminarios e conclusao do curso de Espagos Métricos. Como resultado, obteve-se
a demonstragao rigorosa do Teorema de Baire para espagos métricos, evidenciando sua equivalén-
cia com a nao densidade de conjuntos fechados. Complementarmente, verificou-se formalmente
que R™, munido da norma da soma |[z||; = Y ._, |#;|, constitui um espago de Banach, servindo
como modelo concreto para a nocao de completude. A fundamentacgao teodrica consolidada permite
avangar para a aplicagao do Teorema de Baire na demonstragao do Teorema de Banach—Steinhaus,
estabelecendo a base para investigagoes futuras sobre a falha do principio da limitagdo uniforme

em espagos incompletos.
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