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RESUMO 

Estudamos os fundamentos da Teoria da Medida e da Integração em ℝ௡, com ênfase na medida e 
na integral de Lebesgue em comparação com a integral de Riemann, destacando a mudança 
conceitual de integrar por partições do domínio para integrar por medida de conjuntos de nível. 
Nesse contexto, investigamos as condições necessárias para que uma função definida em um 
domínio de  ℝ௡ seja integrável no sentido de Lebesgue. Essa abordagem amplia a classe de funções 
integráveis, como ilustra a função de Dirichlet, não integrável no sentido de Riemann, mas integrável 
no sentido de Lebesgue. Evidenciamos como principal vantagem técnica os teoremas de 
convergência, especialmente os Teoremas da Convergência Monótona e Dominada, que legitimam 
a troca entre limite e integral sob hipóteses gerais. Os teoremas TCM e TCD explicam por que a 
integral de Lebesgue constitui o arcabouço natural da Análise moderna: ela interage 
adequadamente com limites e fornece critérios verificáveis, substituindo exigências mais restritivas 
do cenário riemanniano. Essa estabilidade é um dos pilares na construção e completude dos espaços 
 L௣, sustentando aplicações em Análise Funcional, Probabilidade e Equações Diferenciais Parciais. A 
metodologia baseia-se em revisão teórica da literatura e discussões em seminários, permitindo 
avanços na compreensão estrutural da teoria e de suas conexões com esses espaços funcionais. 
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