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RESUMO

Estudamos os fundamentos da Teoria da Medida e da Integracdo em R"™, com énfase na medida e
na integral de Lebesgue em comparacdao com a integral de Riemann, destacando a mudanca
conceitual de integrar por particées do dominio para integrar por medida de conjuntos de nivel.
Nesse contexto, investigamos as condi¢cbes necessarias para que uma funcdo definida em um
dominio de R" seja integravel no sentido de Lebesgue. Essa abordagem amplia a classe de fungdes
integraveis, como ilustra a funcdo de Dirichlet, ndo integravel no sentido de Riemann, mas integravel
no sentido de Lebesgue. Evidenciamos como principal vantagem técnica os teoremas de
convergéncia, especialmente os Teoremas da Convergéncia Mondtona e Dominada, que legitimam
a troca entre limite e integral sob hipdteses gerais. Os teoremas TCM e TCD explicam por que a
integral de Lebesgue constitui o arcabouco natural da Andlise moderna: ela interage
adequadamente com limites e fornece critérios verificaveis, substituindo exigéncias mais restritivas
do cendrio riemanniano. Essa estabilidade é um dos pilares na construcao e completude dos espacos
L?, sustentando aplicagbes em Analise Funcional, Probabilidade e Equagdes Diferenciais Parciais. A
metodologia baseia-se em revisao tedrica da literatura e discussdes em seminarios, permitindo
avangos na compreensao estrutural da teoria e de suas conexdes com esses espagos funcionais.
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